Cycle 4 — Les probabilités

LE PROBLEME DU CHEVALIER DE MERE

Calculer des probabilités ® © ©O

Le probleme

Deux joueurs A et B sont engagés dans un jeu en plusieurs parties aléatoires. Chacun parie 32 pistoles. Le premier
qui gagne trois parties remportte la totalité de la mise. Le Chevalier de Méré s’est demandé comment répartir la mise
si les joueurs décident d’interrompre le jeu en cours. Blaise Pascal et Pierre de Fermat ont résolu ce probléeme en

1654.

Extrait d’une lettre de Pascal a Fermat (29 juillet 1654) :

Q )

Voici a pen pres comment je fais pour savoir la valenr de chacune des parties, quand deux: joueurs jouent, par exemple,
trois parties, et chacun a mis 32 pistoles au _jen. Posons que le premier en ait denx et l'antre un ; ils jouent maintenant
une partie, dont le sort est tel que, si le premier la gagne, il gagne tout I'argent qui est au jeu, savoir, 64 pistoles ; si l'antre
la gagne, ils sont deux: parties a deux: parties, et par conséquent, s'ils venlent se séparer, il fant qu'ils retivent chacun lenr
mise, savoir, chacun 32 pistoles. Considérez donc, Monsienr, que si le premier gagne, il lui appartient 64 ; sil perd, il lui
appartient 32. Done s'ils ne venlent point hasarder cette partie, et se hasarder sans la jouer, le premier doit dire : « Je suis
siir d'avoir 32 pistoles, car la perte méme me les donne ; mais pour les 32 antres, peut-étre je les anrais, peut-étre vous les
anrez ; le hasard est égal ; partageons donc ces 32 pistoles par la moitié, et me donnez, outre cela, mes 32 qui me sont

shires. » 1] aura 48 pistoles et launtre 16.
G » 1l anra 43 p a J

1. Justifier qu’il y aura obligatoirement un vainqueur au bout de 5 parties.

2. Comment répartir la mise si A et B ont chacun gagné une partie et décident d’arréter le jeu ?

Les joueurs jouent 5 parties, méme si un joueur gagne le jeu avant. Le joueur A gagne la premicre partie.
3. Tracer un arbre permettant d’écrire les 16 possibilités de jeux. Préciser le vainqueur de chaque jeu.

4. Quelle est la probabilité que A gagne le jeu ?

5. Apres la premiére partie gagnée par A, les joueurs décident d’interrompre le jeu.
Proposer une répartition équitable de la mise.
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